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Решение на задача 13.

Нека a1, a2, . . . , a10 е броят на победите на състезателите, а b1, b2, . . . , b10 е броят на
техните загуби. Тъй като всеки състезател е изиграл 9 срещи, то

a1 + b1 = a2 + b2 = · · · = a10 + b10 = 9. (2 точки)

Следователно рейтингът на състезател с a победи и b загуби е равен на:

(1) (2 точки) a2 − b2 = (a+ b)(a− b) = 9(a− b).

Всяка среща се брои като победа за единия състезател и като загуба за другия. Това
означава, че сборът от победите на всички състезатели е равен на сбора от загубите
на всички състезатели, т.е.

a1 + a2 + · · ·+ a10 = b1 + b2 + · · ·+ b10.

или

(2) (2 точки) (a1 − b1) + (a2 − b2) + · · ·+ (a10 − b10) = 0.

Нека сборът от рейтингите на първите 9 състезатели е равен на 45. Тогава:

(a21 − b21) + (a22 − b22) + · · ·+ (a29 − b29) = 45 (1 точка)

и от (1) следва:

(a1 − b1) + (a2 − b2) + · · ·+ (a9 − b9) = 5. (1 точка)

Сега от (2) получаваме a10−b10 = −5. Понеже a10+b10 = 9 намираме a10 = 2. (2 точка)

Всяко друго вярно решение се оценява с пълен брой точки.


